Egy szokatlan tetéfeladat

A feladat

Adott egy téglalap alaprajzi, szimmetrikus kontytetd. A kontysikok hajlasszoge a, a
nyeregsikoké f. A tetdsikok lapszogei egyenldk, nagysaguk 7.
Hatarozzuk meg, hogy milyen tartomanyokban helyezkedhetnek el e szogek!

A megoldas

Ehhez tekintsiik az 1. abrat!

1. dbra
Az alaposszefiiggés — Id. *) —:
cosy = —cosa-cosf +sina-sinf-coseg, (1)
ahol ¢ az ereszek kozbezart szoge. Minthogy itt a téglalapra
g =90°, (2)
ezért (1)és(2)- vel:
cosy = —cosa-cosf ; (3)
mivel a taréjgerincnél 1évo lapszog:
y=2-(090°-p)=180°—-2-p8, (4)

igy:



cos(180° — B) = —cos(2- ) (5)

miatt, (3 ) - mal is:
—cos(2-B)=—cosa-cosff — cos(2-B) =cosa-cosf. (6)

Minthogy a és f hegyesszogek, igy koszinuszaik, majd ezek szorzata is pozitiv, igy:
cos(2-)>0 - 2-<90° - 0°< B <45°. (7)

Most (6 ) - bol:

__cos(2:B) _ cos(2:) o o
cosa === ﬁa(ﬁ)—arccos[cosﬁ ] , 0°<a<90°. (8)
Majd (4 ) miatt:
y(B) =180°—-2-3, (4*)
igy (7 ) miatt is:
90° <y < 180° . (9)

A kétszer alahtizott eredmények a feladat megoldasai. A (8) és (9 ) Osszefliggést a 2. abra

mutatja.
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2. abra




SZAMPELDA

Adott: S = 35°.
Keresett: a =7, y =7

a(B = 35°) = arccos [%] ~ 65,3°, tehat:

a(B = 35°) = 65,3°. (a)

y(8 = 35°) = 180° — 2 - 35° = 180° — 70° = 110°, tehat:
y(8 = 35°) = 110° . (b)

M1. A szimmetria miatt az €lgerinceknél a lapszogek mindenképpen egyenldk. Szintén a
szimmetria miatt ( 4 ) is fennall, tetszéleges — de értelmes — f - ra. Ekkor azonban mar egy
masik feladatrol van szo6.

M2. Azt nem gondoljuk igazdn komolyan, hogy ezt a feladatot a gyakorlat hasznélna.
Viszont a képzés nem lehet mindig csak a gyakorlatra tekintettel: néha az elméletre is fi -
gyelni kell. Arrol nem is szolva, hogy egy feltételnek néha érdekes kovetkezményei lehet -
nek.

M3. Nem kizart, hogy az idok folyaman ez a feladat mar eldkertilt. Mint tudjuk:

,»Egy 0jsziilottnek minden vice 0j.”

Ajanlott olvasmany:

*) Eqy tetogeometriai alapkeplet skalaris levezetese.pdf (galgoczi.net)
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